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V-VI. OSZTALY

I-5-1. feladat:

Ha a kozéps6 szamjegy 0 - 100, 200, 300, 400, 500, 600, 700, 800, 900 (9 megoldas)
Ha a kozéps6 szamjegy 1 > 111 (1 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 2 > 122, 221 (2 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 3 > 133, 331 (2 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 4 > 144, 242, 441 (3 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 5 - 155, 551 (2 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 6 > 166, 263, 362, 661 (4 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 7 > 177, 771 (2 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 8 > 188, 284, 482, 881 (4 megoldas)

Ha a kozéps6 szamjegy 9 > 199, 393, 991 (3 megoldas)

Ez 6sszesen 9+ 1+2+2+3+2+4+2+4+3=32megoldas. [H. G.]

I-56-2. feladat: Az egyesek oszlopaban 6t egyenld szamjegy van. Ezek nem lehetnek parosak, mert 6t darab egyenlé paros
szam Osszege nulldra végzédne, és a feladat feltételei értelmében egyik betii értéke sem lehet nulla. Egy paratlan szam 6tszoro-
se 5-re végzddik, tehat D = 5. Mivel a tizesek oszlopabdl csak 1 vagy 2 lehet az atlépési maradék, ezért a C értéke csak 3 vagy
4 lehet. Az A értéke elméletileg 1, 3, 5, 7 vagy 9 lehet. Ha A = 1, akkor nem lenne atlépési maradék, tehat ebben az esetben
a B szam haromszorosanak 5-re kell végzddnie. Ez akkor lenne lehetséges, ha a B értéke 5 lenne, de ez a szam mar foglalt.
Ezért A # 1. Ha az A értéke 3 lenne, akkor az atlépési maradék 1 lenne, tehat ebben az esetben a (3 - B + 1)-nek kellene 5-re
végzédnie. Bz csak akkor kovetkezik be, ha B = 8. Am ebben az esetben a tizesek oszlopdbdl 2 lenne az 4tlépési maradék, és
ezért a C értéke is 3 lenne. Tehat A # 3. Ha A értéke 7 lenne, akkor az egyesek oszlopabol 3 lenne az atlépési maradék, és a B
értékének 4-nek kellene lennie, de ebben az esetben a C értéke is 4 lenne. Vagyis: A # 7. Ha A = 9, akkor az egyesek oszlopabdl
4 az atlépési maradék, és ezért B =7, és ebb6l C = 3. A megoldas tehat: A=9,B=7,C=3ésD=5.[P.B]
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I-56-3. feladat: A nem lathaté szamok koziil a 8-assal szemkozti a legkisebb, az 5-6ssel szemben ennél 3-mal nagyobb, a
4-essel szemben ennél 4-gyel nagyobb szam helyezkedik el. Keressitk meg tablazat segitségével ezeket a szamokat!

A téblazatban athuztuk azokat a szamokat, amelyek nem felelnek meg annak a feltételnek, hogy a lapokon kiilonb6z6 szamok
szerepelnek. Lathato, hogy ilyen feltételek mellett a feladatnak csak egy megoldasa van: a 8-assal szemben a 3-as, az 5-0ssel
szemben a 6-0s, a 4 essel szemben pedig a 7-es szam all. [P. B.]
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I-6-4. feladat: Ha a téglalap négy négyzetre bonthatd, akkor a téglalap egyik oldala olyan hossza, mint a négyzet oldala, a
masik oldala pedig 4 négyzetoldallal egyenlé. A téglalap hatdrold vonala (tehat a keriilete) 10 négyzetoldalbdl tevédik ssze.
Ha ennek hossza 90 cm, akkor a négyzet oldala 90 : 10 = 9 cm. A téglalap teriilete a négy négyzet teriiletének osszege. Egy
négyzet teriilete 9 - 9 = 81 cm? a téglalap teriilete ezért 4 - 81 = 324 cm?®. (Vagy: a téglalap egyik oldala 9 cm, masik oldala 9 -
4 =36 cm, ezért a teriilete 9 - 36 = 324 cm?.) [H. G.]

VIFVIIHX. OSZTALY

I-78-1. feladat:
Prébalkozzunk egyetlen szamjegy kihuzasaval! Ha az 1-est hiizzuk ki, nem kapunk 11-gyel oszthat6 szamot. Hasonldan ja-
runk ha a nullak valamelyikét huzzuk ki: sem a 2212022, sem a 2021222 nem oszthat6 11-gyel. Ha egy 2-est huznank ki, akkor
a megmaradt szamjegyek Osszege 9 lenne, és ezeket barhogy csoportositanank, a két 9sszeg kiilonbsége 11 nél kisebb paratlan
szam lenne, tehat sohasem lenne nulla.
Ezért legkevesebb két szamjegyet kell kihuznunk, és — mivel a paratlan helyeken 4ll6 szamjegyek Osszegének és a paros he-
lyen 4ll6 szamjegyek Osszegének kiilonbsége semmiképp sem lehetne 11 (vagy —11) - az egyik kihdzott szamjegy az 1 lesz.
A megmaradt szamjegyek kozt 6t darab 2-es van. Ezeket barhogy is csoportositanank, a két csoport kiilonbsége semmiképp
nem lehetne nulla. Ezért a masik kihuzott szamjegy egy 2-es lesz. A 2022022 szambol akar az egyesek, akar a tizesek helyén
allo 2-est huzzuk ki, a 202202 szamot kapjuk, amely oszthat6 11-gyel. (A tizezresek vagy a szazezresek helyén all6 2-es kiha-
zasaval kapott 202022 nem oszthaté 11-gyel.)

202202=2-7-11-13-101, tehat ennek a szamnak 2 -2 -2 -2 - 2 = 32 osztodja van. [H. G.]

I-789-2. feladat: Mivel a masodik szam Pisti beavatkozasa utdn 1-esre fog végzddni, ezért az els6 szam csak akkor lehet a
masodik 37-szerese, ha az atalakitott elsé szam 7-esre végzddik. 1 000 és 10 000 kozott nem taldlunk ilyen szamot. A 100 000
folott talalunk mar olyan szamokat, amelyek a 37 tobbszorosei: az egyik megoldas a 100 307. Az els6 szam ebben az esetben a
307 volt a tablan. A masodik szamot ugy kapjuk meg, hogy a 100 307-et elosztjuk 37-tel, és a hanyadosbdl elhagyjuk az utolsd
egyest: 100 307 : 37 = 2 711, a masodik szam tehat a 271 volt a tablan. A masodik megoldas a 100 677-b6l vezethetd le. 100
677 : 37 = 2721. Ebben az esetben az els6 szam a 677 volt, a masodik pedig a 272. [P. B.]

I-789-3. feladat: Jeloljiik a korokbe kertilé szamok koziil a négyzet csticsaiba kertilé szamokat a, b, ¢, d betiikkel, a harom-
szOgek fennmarado csticsaiba kertiléket pedig az abran lathaté médon e, f, g h bettikkel!

O

)

A nyolc szam Osszege 36. A feladat feltételei alapjan:
a+b+ct+d=a+b+e

Ebbél: ¢ + d = e. Hasonldan kapjuk, hogya + d=f, a + b= gés b + ¢ = h. Ebbol:
etf+g+h=2a+2b+2c+2d
etf+g+h=2(a+b+c+d)

Az a+b+c+d+e+f+g+h=360sszegben irjuk az e + f+ g + h helyébe a 2(a +b +c + d) kifejezést:
3(a+b+c+d)=36
a+b+c+d=12

Ebbdl az is kovetkezik, hogy e +f + ¢ +h = 24, és hogy a szamok Osszege egy-egy haromszogben is 12. A 12-es Gsszeget négy
szam Osszegeként csak egyféleképpen tudjuk felirni: 1 + 2 + 3 + 6. A 12-es Osszeget harom szambdl hatféleképpen tudjuk
el6allitani: 1 + 3+ 8 1+4+71+5+6;2+3+7;2+4+6¢és3+4+ 5, de ezekbdl csak azok tartozhatnak egy-egy ha-
romszoghoz, amelyek az {1, 2, 3, 6} szimokbol legalabb kettét tartalmaznak. Ezért eltekinthetiink az 1 +4+7ésa3 +4+5
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OsszegektSl. A megmaradt {1, 3, 8}, {1, 5, 6}; {2, 3, 7} és {2, 4, 6} szamhdrmasok egy-egy haromszoghoz fognak tartozni. Egy
lehetséges megoldas [P. B.]:
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I-9-4. feladat: Ott6 sziiletési évszama 19xy = 1900 + 10x + y alaku, ezért 1959-ben
1959 - (1900 + 10x + y) =59 - 10x - y
éves volt. A sziiletési évszamaban szerepl6 szamjegyek sszege:
1+9+x+y,
tehat:

1+9+x+y=59-10x-y
11x=49 -2y

A 49 - 2y kifejezés tehat a 11 tobbszordse, mikozben x is, y is egyjegyt szam. Mivel a 2y paros, ezért a 49 — 2y paratlan. Ezért
a 11 paratlan, de 49-nél kisebb tobbszoroseit keressiik. Ennek a feltételnek csak a 11 és a 33 felel meg. Ha a 49 - 2y értékének
11-et valasztanank, akkor y értékéiil 19-et kapnank, ami nem felel meg a feltételnek, hiszen y egyjegyti szam. Ha 49 - 2y = 33,
akkor y = 8 és x = 3. Tehat Ott6 1938-ban sziiletett. [P. B.]



