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V-VI. OSZTALY

ITT-5-1. feladat:
2022 =224 -9 + 6, tehat ennek a szamnak akkor lesz a legkevesebb szamjegye, ha egy darab 6-os utan 224 darab 9-est irunk.
A keresett szam tehat 225-jegyt.

ITI-56-2. feladat:

a) Hét egymast kovetd természetes szam Osszege a kozépso (tehat a negyedik) szam hétszeresével egyenld. A 7-nek a 200-nal
kisebb, de a 200-hoz legkdzelebb esd tobbszorose a 7 - 28 = 196. Samu herceg tehat 6sszesen 196 fejet vagott le.

b) Ha hét egymast kovetd természetes szam Osszege 196, akkor a szamsor negyedik tagjaa 196 : 7 = 28. A hét szam tehét a 25,
26,27,28, 29, 30, 31. Az els6 ajtot 6rz6 sarkany ezért 25-feji volt.

c) A 196 6ttel osztva 1 maradékot ad, tehat Samu herceg nem tudta 6tosével maradéktalanul berakni a sarkanyfejeket a ladak-
ba. 196 : 5 = 39, maradt 1. Vagyis: 39 ladat toltott meg teljesen, a negyvenedik ladaba mar csak 1 fej jutott.

I1I-56-3. feladat:

Jeloljiik a fels6 sor tires mezdit x-szel és y-nal!
x |374 | vy 848 + 26 = 374 +y, azaz y = 500. A blivds négyzet koze- 1148| 374 | 500
26 pén levd szam ezért @ =674. 26 | 674 |1322
Ebbél a blivos dsszeg 674 - 3 = 2022. Ennek ismeretében
848 mar kdnnyedén kitolthet a blivos négyzet. A megoldas: 848 | 974 | 200

IIT-6-4. feladat:

Ha a négytényezds szorzatban van 5-6s, akkor 0-ra fog végzdédni, hiszen a négy tényezé kozott mindig van péaros szam is.
Ha nincs benne 5-0s, akkor 4-esre fog végzddni. Ennek az a magyarazata, hogy az 5-6st nem tartozé szaimok vagy 1-re, 2-re,
3-ra és 4-re vagy 6-ra, 7-re, 8-ra és 9-re végzédnek, ahol a két els6 tényezd szorzata és a két utolsé tényezd szorzata is 2-esre
végzbdik, vagyis a négy tényezd szorzata mindig 4-esre végzddik. A miiveletsorban 2019 darab 6sszeadandé van. A 4-esre
végz6dé szorzatok elsé tényezdje az 1,2 6,a 11,a 16,221,226 ...a 2011 és a 2016. A 2016 - 2017 - 2018 - 2019 el6tti utolso,
nem 4-re végz6dé szorzat a 2015 - 2016 - 2017 - 2018. 2015 : 5 = 403. Ez azt jelenti, hogy a 2016 - 2017 - 2018 - 2019 a 403 + 1
= 404 olyan szorzat, amely 4-esre végz4dik. A muveletsorban tehat 404 olyan 6sszeadando van, amely 4-esre végzédik. Mivel
404 - 4 szorzat 6-osra végzddik, ezért a miveletsor is 6-osra fog végzddni.
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VIVIIHIX. OSZTALY

ITI-7-1. feladat:

Ha egy ilyen téglalap rovidebb oldala b, akkor a négyzet oldala (tehét a téglalap hosszabbik oldala) a b 2021-szerese. A téglalap
keriilete ezért (2021 - b+ b) - 2 =2022 - 2 - b. A feladat feltételeinek értelmében 4044 - b = 44484. EbbSl b= 11 mm és a = 2021
-11 =22231 mm. A négyzet keriilete ezért 22231 - 4 = 88924 mm.

ITI-78-2. feladat:

a) Ha a fels6 lapon levd szam a, akkor alul a 600 - a talalhat6. Ha a felsé szamot megszorozzuk 3-mal, és ebbél kivonjuk az
alsot, akkor egy 3a + 600 - a = 2a + 600 alakd szamot kapunk. Ha 2a + 600 = 1192, akkor a = 296, az als6 szam ekkor 304,
hasonlé moédon kapjuk a tovabbi szamokat: 415, 185, 321, 279. A kocka egyes lapjaira tehat a 296, 415, 321, 304, 185 és 279
szamokat irtuk.

b) Ha az 6sszeg 1192, akkor a kocka fels6 lapjan a 296 lathato, ha az 6sszeg 1430, akkor a fels6 lapon 415, ha az 6sszeg 1242,
akkor a felsd lapon 321 lathat6. A hidanyzo osszegeket tgy kapjuk meg, hogy a 304, 185, 279 szamokat behelyettesitjiik a 2a +
600 kifejezésbe. A hidnyzo osszegek tehat: 1208, 970 és 1158.

I11-789-3. feladat:

11 1 1 2 2 2 2 2019 2019) 2020
—t—t— e —— | S S —— [+t + + =
(2 34 2021] (3 45 2021) (2020 2021] 2021

Hagyjuk el a zarojeleket, és csoportositsuk tigy az 6sszeadandokat, hogy az egyenld nevezdju tortek egymas mellé keriiljenek:

1 1 2 1 2 3 1 2 3 4 1 2 2019 2020
—t -ttt =ttt =ttt — At —=
2 3 3 4 4 45 55 2021 2021 2021 2021
Emeljiik ki az 1 szdmldl6ja torteket: l+l(1+2)+l(1+2+3)+1(1+2+3+4)+...L(1+2+3+4+...2020):
23 4 5 2021
1 123 134 145 1 2020-2021
==t —— = —+ .+ . =
23 4 2 5 2021 2

Egyszertsitsiink tagonként az 1 szamlaloju tortek nevezdjével: % + 1 2+ 1 3+ 1 4+..+ % 2020 =

l-(1+2+3+4+...2ozo):%.wz

Emeljiik ki az % —et: 2 2

:%-1010-2021 =505-2021=1020 605

Az 6sszeg értéke tehat 1 020 605.

ITI-89-4. feladat:
I. megoldas: Jeloljiik a piros négyzet teriiletének mérészamat a-val, a kékét b-vel, a kozos részét pedig c-vel!
a=c+42,¢=0,16-aésc=0,25-b.

Ez utébbibol b=4 - c.
c=0,16-(c+42)

100c =16¢ + 672
84c =672

c=8

A lila négyzet teriilete tehat 8 cm?, a pirosé 8 + 42 = 50 cm?, a kéké pedig 4 - 8 = 32 cm?.
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II. megoldas: Ha a lila a pirosnak 16%-a, akkor a lila a pirosnak tulajdonképpen a 4/25-e, ami azt jelenti, hogy a piros a lildnak

a 25/4-szerese, azaz 6,25-szorosa. Az I. megoldasban alkalmazott jeloléseket felhasznalva tehat a = 6,25 - ¢, ugyanakkor a = ¢
+ 42, tehat

6,25c=c+42
625¢ =100c + 4200
525¢ =4200

c=8

Ebbél a = 50 cm?>.

Ha a lila a kéknek a 25%-a, akkor a kék a lildnak 4-szerese, azaz b = 32 cm?.

IIT-9-5. feladat:
Az egyenl6 szaru, derékszogli haromszogben
az alaphoz tartozé magassag feleakkora, mint az alap.

a
Ha az alapot a-val jel6ljiik, akkor a haromszog teriilete @
2 4
A keresett szakasz a feleakkora teriilett hdromszog alapja lesz. Jeloljiik ezt a szakaszt b-vel, ennek a haromszognek a magas-
b
saga a b fele lesz, a teriilete tehat b_E _ b . A balapt haromszdg teriilete feleakkora, mint az a alapté:
2 4
a’ b’
TS
a’=2b’
-t
2
b=t
2
pea Y2
2
p=2./2
2

Tehat a b szakasz hossza az a szakasz hosszanak +/2 -szerese, de tudjuk, hogy az AB (és az AC) szakasz a BC szakasznak épp
a V2 -szerese. Ezért az AB szakaszt rdmasoljuk a BC szakaszra (PB szakasz), és megszerkesztjiik azt a paralelogrammat,
amelynek egyik oldala PB hossztisagu, masik oldala pedig parhuzamos az AB egyenessel.

A szerkesztés 1épései:

1.) ABCA; |AB| = |AC|; |CABZ| = 90°

2.) k; k(B; |AB|)

3)P;PeBCnk

4)ePeeel|| AB&

5)EEc€AC,Ece

6.)D; D € AB;ED || CB

Az ED szakasz két egyenl6 teriileti részre osztja az ABC haromszoget.



