Egyenlet helyett tablazattal, oszthatosaggal
Gyakori versenyfeladat-kérdés: Hany atldja van egy sokszdgnek? Nem nehéz rajonni, hogy a
sokszO0g minden cstcsabol 3-mal kevesebb 4atl6 huzhat6, mint a csticsok szama, hiszen
»onmagaba” egyaltalan nem lehet szakaszt szerkeszteni, a két szomszédos csucsot 0sszekotve
pedig nem atlot, hanem oldalt kapunk. Minden cstcsbol tehat » - (n — 3) darab atlo huzhato,
azonban igy minden atlot kétszer szdmoltunk. Az n-szdg atldinak szama ezért:
n- (n - 3)
o
Amikor az atlok szamat kell kiszamitani, az 6todikesek sem esnek kétségbe. Egy versenyzo
legtobbszor maga fedezi fel az Osszefiiggést, és ha nem, magyarazat utan konnyen megérti.
De joval nagyobb gondot jelent, ha az atlok szamabol kell visszakovetkeztetni a cstcsok
szamat.
a) A kozépiskolasok ilyenkor azonnal a masodfoku egyenlet megolddképletéhez nyulnak. Pl.:
Hany csucsa van annak a sokszognek, amelynek 119 atloja van? A kozépiskolas megoldasa:
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A csucsok szama nem lehet negativ, ezért a keresett sokszognek 17 csticsa van.

b) Egy alapiskolasnak tobb — a fentitdl eltérd — lehetdsége is van. Ha nem tul nagy az atlok
szama, akar vazlatrajzoléassal is rajohet a megoldasra. Ha tobb, mint 6 a csucsok szdma, akkor
mar fennall a tévedés lehetésége. Az egyik segitség a tablazat, ami akkor jelent igazén
segitséget, ha felfedezziik az atldszamok novekedésének szabalyszertiségét:

csucsok szama 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
atlok szama 0 2 5 9 14 | 20 [ 27 | 35 | 44 | 54
novekedés | 2 | 3 | 4 | 5] 6 | 7] 8 [ 9 | 10 .

c) Akik ismerik a képletet, probalgatassal, becsléssel is sikerre juthatnak. Maradjunk az el6z6
feladatnal: Hany csucsa van annak a sokszognek, amelynek 119 atloja van? Az n-(n—3)=
238 egyenletbdl kell kiindulni. Melyik az a szam, amely onmagaval szorozva ,,nem sokkal
nagyobb”, mint 238? 18 - 18 = 324, ez tll sok. 17 - 17 =289, 16 - 16 = 256, ez utobbi mar
kevés, tehat valoszintileg a 17 fog megoldast adni. Valoban: 17 - 14 = 238, tehat a keresett
sokszdgnek 17 csucsa van.

d) Persze, nagy atloszam esetén ez sem tul egyszeri modszer. De segithet az oszthatdsag.
Hany csucsa van annak a sokszognek, amelynek 2700 atloja van? A képletet alkalmazva:

2700 - 1=3)

n-(n—3)=5400



Az oszthatésag nyelvére forditva: Melyik az a két (egyméshoz kozeli) természetes szam,
amelynek a szorzata 5400? Az 5400 primtényezés alakja 2-2-2-3-3-3-5-5. Az
5400-nak Gsszesen 4 - 4 - 3 = 48 darab osztdja van. Mind a 24 osztopart felsorolni — nyilvan —
iddigényes feladat:
5400=1-5400=2-2700 = 3 - 900= 4-1350=5-1080= 6-900 = 8- 675= 9 -600 =
10-540= 12-450= 15-360= 18-300= 20-270= 24-225= 25-216= 27-200=
30-180=36-150=40-135=45-120=50-108=54-100=60 - 90 =72 - 75.
Persze, ez komoly tiirelemproba, hiszen az eredményt mindig a felsorolds legvégén kapjuk
meg. De — ha van megoldas — mindig eredményre vezet. Ilyen nagy szam esetében mindig
érdemes a c) részben emlitett modon megbecsiilni az eredményt. A keresett sokszognek 75
cstcsa van.
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