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V-VI. OSZTALY

IT-5-1. feladat: A kozépen all6 harom 2-es kihtzasa utan a 20023 szdmot kapjuk. A végeredmény akkor lesz a legkisebb, ha
a 3-ast hizzuk ki, tehat a megkaphat legkisebb szam a 2002. Hirom 2-est és egy 3-ast huztunk ki. Ezek 6sszege 9. [H. G.]

I1-56-2. feladat: a) Az elsé szamjegyet haromféleképpen tudja megvalasztani, a masodikat négyféleképpen, a harmadikat
mar csak haromféleképpen, a negyediket pedig haromféleképpen. Ez 6sszesen

3-4-3-3 =108 lehetdség.

b) A legkisebb kodszam a 2061, a legnagyobb az 5987. [H. G.]

II-56-3. feladat: a) egyjegyti: a O (hiszen erre nem vonatkozik a ,nem nullaval kezd6d6” kikotés) (1 darab);
b) kétjegyti: 20, 32 (2 darab);
c) haromjegyt: 220, 232, 320 (3 darab)
d) négyjegyu: 2032, 2320, 3220 (3 darab). [H. G.]

IT-6-4. feladat: Bontsuk a szamokat primtényezdk szorzatdra! 27 =3-3.3,36=2-2-3-3,64=2-2-2-2-2-2,90 =
2:3.3:5169=13-13,441=3-3-7-7,525=3-5-5-7,567=3-3-3-3.7,605=5-11-11,625=5-5-5-5. Egy szdm
annyi nulldra végzdédik, ahany (2 - 5) szorzat talalhat6 a primfelbontdsaban. A 625-ben négy, az 525-ben két 5-0s tényezd,
tehat ebben a két szamban sszesen hat 5-6s tényezé talalhatd, de egyetlen 2-es tényez6 sincs benniik. Keressitk meg a legtobb
2-es tényezOt tartalmazo szdmot. A 64-ben hat darab 2-es primtényezd talalhatd. Ezért a harom szdm a 625, az 525 és a 64.
Szorzatuk hat darab nullara fog végz8dni:
62552564 =
=(5-5-5.5)-(3-5-5-7)-(2-2:2-2-2-2) =

=(2-2-2-2-2-2)-(5-5-5-5.5.5).3.7=21000000 [H. G.]
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VIVIIHIX. OSZTALY

I1-78-1. feladat: A PQRS négyzet teriilete 100 cm>. Az XYVZ négyszog teriilete ennek fele, tehat 50 cm?. Az XYVZ négyszog
tertiletét ugy kapjuk meg, hogy a 100 cm?-bél kivonjuk az XQY, YRV, VSZ és ZPX haromszogek teriiletének 6sszegét. Ha | PX|
= 2, akkor |XQ| = 8 cm; ha | QY] = 3 cm, akkor |YR| = 7 cm, ha |VR| = 4 cm, akkor |SV| = 6 cm. Az XQY és YRV haromszdgek
teriiletét ki tudjuk szdmitani. A XQY hdromszog teriilete (8 - 3) : 2 = 12 cm?, az YRV haromszogé pedig (7 - 4) : 2 = 14 cm?.
A VSZ és ZPX haromszogek teriiletének osszege ezért 50 — 26 = 24 cm? Jeloljiik az SZ szakaszt x-szel! A PZ szakasz hossza

ezért 10 — x.
Tys, + Ty =24
6x, 2:(10-x)
2
6x+20—2x=48
4x =28
x=7 Az SZ szakasz hossza tehat 7 cm. [H. G.]
s 6 v 4 R
7 7
z Y
3 3
P 2 X 8 Q

I1-78-2. feladat (Karolyi Karoly alapjan): Legyen a letorolt szamjegy x, a megmaradé hdromjegyt szam pedig A! Ekkor az
eredeti szam értéke 10A + x volt, az 9sszeadas utan pedig 10A + x + A = (11A + x)-et kaptunk. Azaz 2022 = 11A + x,azazx a
2022-nek a 11-gyel val6 osztas utdni maradéka.

2022=183-11+9,
ami alapjan x = 9.
a) A 9-es szamjegyet toroltiik le.
b) Az eredeti szam az 1839 volt. [H. G.]

I1-789-3. feladat:

IMABZ| = 70° - 40° = 30°, [BCAZ| = 180° - (70° + 50°) = 60°, [BCMZ| = 60° — 40° = 20°, AMC.Z| = 180° — (40° + 40°) = 100°.
Mivel |[AMCZ| =100° és |ABCZ| = 50°, ezért az A, B, C pontok egy olyan kérvonalon fekszenek, amelynek M a kézéppontja,
az AMCZ az AC hurhoz tartoz6 kozépponti szog, az ABCZ pedig az egyik keriileti sz6g. Tehat |CM| = |MB|, vagyis [MBC/|
= |BCM | = 20°. Az ABM héromszogben [AMB.Z| = 180° — (30° + 30°) = 120°. Ebbél |BMC.Z| = 360° - (100° + 120°) = 360°
~220° = 140°. [P. B.]
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I1-9-4. feladat: Az EFD haromszog hasonl6 a BCD haromszoghoz. Mivel az EFD haromszog teriilete egyenl6 a BCFE trapéz
tertiletével, ezért az EFD haromszog teriilete feleakkora, mint a BCD haromszogé. Ha két hasonlé haromszog hasonldsagi
aranya k, akkor teriileteik aranya k. Forditsuk meg ezt a tételt: ha a BCD haromszog és az EFG haromszog teriiletének

aranya 2 : 1, akkor a két haromszég hasonlésaganak aranya V2 :1. A BC oldalt d-vel jelolve a keresett EF szakasz hossza ezért

d V2

EF=—=d-—

AN

Ebbdl adodik a szerkesztés:
1) Keressiik meg a BC oldal K kozéppontjat!
2) Allitsunk BK hosszlisdgu merdleges szakaszt a K pontbél a BC szakaszra!

3) Pitagorasz tétele alapjan a BL szakasz hossza (i)z +(i]2 - /E = dQ.
2 2 4 2

4) Forgassuk le a BL szakaszt a B pontbdl a BC oldalra! Az igy keletkez6 BM szakasz hossza megegyezik a keresett EF szakasz
hosszaval.

5) Szerkessziink egy p parhuzamost a BD oldallal az M ponton keresztil!

6) Ahol a p egyenes metszi a CD oldalt, ott kapjuk az F pontot.

7) A keresett EF szakasz parhuzamos a BC oldallal.

A szerkesztés 1épései:
1.) BCDA

2.)K; K € BC; |BK| = |KC|
3.) m<>; m<> L BC; K € me>
4.) L; L € m<>; |[KL| = |BK|
5.) k; k(B; |BL]|)

6)M; Mednk

7.) p>; p> || BD; M € p<>
............. 8)F;, F e p>nCD
9.)ge>; g | BC; F € g
10.) E; E € BD N g+

11.) EF
0 V2, 2
Ellendrzés: A BCD haromszog tertilete d .2m" , az EFD haromszogé 2 4 o _d-my,

2 4
Ebbél lathato, hogy az EFD haromszog teriilete feleakkora, mint a BCD haromszogé. [H. G.]

I1-9-5. feladat (Karolyi K. alapjan): Legyen x és y a két természetes szam, amelyekre:
xy+x+y=2023
Adjunk hozza az egyenlet mindkét oldaldhoz 1-et!
xy+x+y+1=2024
x(y+1)+(y+1)=2024
(y+1)x+1)=2024

Mivel x és y természetes szamok, ezért az (x + 1) és az (y + 1) a 2024 egy-egy osztdja. A 2024 primtényezds felbontasa: 2024 =
2-2-2-11-23. Az ebb6l ad6do osztoparok: 12024 =2-1012=4-506=8-253=11-184=22-92=23-88=44-46. Az
ebbdl ad6do szamparok: (05 2023), (15 1011), (3; 505), (7; 252), (10; 183), (21; 91), (22; 87) és (43; 45). A feladatnak tehat 8
megoldasa van. [H. G.]



