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A II. FORDULO MEGOLDASAI HORVATH GEZA (ZSEL1Z) FELADATAI
V-VI. OSZTALY
II-56-1. feladat:

a) |BC| =95 + 80 - 145 = |AC| + |BD| - |AD| = 30 km;
b) |AB| = |AC| - |BC| = 95 - 30 = 60 km;
|CD| = |BD| - |BC| = 80 - 30 = 50 km.

I1-56-2. feladat:
A téglalap félkeriilete 1012 cm, tehdt a két szomszédos oldal hossztisaganak 6sszege 1012 cm. Foglaljuk
tablazatba a lehetséges értékeket!

egyik oldal | 1011 [ 1010 | 1009 | ... 506
masik oldal 1 2 3 506

506-féle téglalap létezik.

I1-56-3. feladat:

Az Osszeget alkoto szorzatok 0-ra vagy 4-re végzédnek. A 4-re végz6dé szorzatok:
1.—> 1-2.3.4

2. > 6-7-8-9

3. 11-12-13-14

405. — 2021 -2022-2023 - 2024
Osszesen 405 darab 4-re végz6dé szorzatunk van, ezek Osszege 0-ra végzédik. Ezért a miveletsor
eredménye is 0-ra fog végzddni.
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VII-VIII-IX. OSZTALY

I1-7-1. feladat:
a) Ha mind a hat szam paratlan lenne, akkor 6sszegiik tobb lenne 30-nal, mert
1+3+5+7+9+11=236.
A szamok kozott tehat lennie kell parosnak is, de ha csak egy paros szam lenne kozottiik, akkor a hat
szam Osszege nem lehetne paros. Tehata szamok kozott van legalabb két paros, ezért a hat szam szorzata
oszthatd 4-gyel.
b) Tételezziik fel, hogy a szamok egyike sem lesz oszthat6é 3-mal! Ebben az esetben akkor kapjuk a lehet6
legkisebb 6sszeget, ha a két paros szam mellé (tehat a 2 és 4 mellé) az 1, 5, 7, 11 szamokat valasztjuk. A
hat szam Osszege ebben az esetben épp 30, mert
1+2+4+5+7+11=30
A hat szam szorzata ebben az esetben nem lesz oszthaté 3-mal, mert a szorzat egyik tényezdje sem
oszthatd 3-mal.
Ellenben talalhatunk olyan hat szamot, amelyek 6sszege 30, és lesz kozottiik 3-mal oszthaté. Ez esetben
a szorzatuk is oszthato lesz 3-mal. Ilyen hat szam példaul az 1, 2, 4, 6, 8, 9. Ezek 6sszege 30, szorzata
pedig 3456, ami oszthaté 3-mal.
Tehat a b) kérdésre nem adhatunk egyértelmt valaszt: lehetséges, de nem biztos, hogy a hat szam
szorzata oszthaté lesz 3-mal.

I1-7-2. feladat:

Egyjegyti szammal osztva csak akkor lehet az osztds maradéka 7, ha 8-cal vagy 9-cel osztunk. Vizsgaljuk
meg az Osszes esetet!

a) Ha 8-cal osztunk:

osztando 151 | 252 | 353 | 454 | 555 | 656 | 757 | 858 | 959
hanyados 18 | 31 44 | 56 69 82 | 94 [ 107 | 119
maradék 7 2 1 3 3 0 5 1 7

b) Ha 9-cel osztunk:

osztando 151 252 | 353 [ 454 | 555 [ 656 | 757 | 858 | 959
hanyados 16 28 39 50 61 72 84 95 | 106
maradék 7 0 2 4 2 8 1 1 5

A feladatnak tehat 3 megoldasa van:
151:8=18, m.7
959:8=119,m.7
151:9=16,m.7
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I1-789-3. feladat:
Tekintsiik az els6 szorzot a nagyobbnak, tehdt 10a + b > 10b + a.
2025 -(10a +b)—2025(10b + a) = 72900
2025(9a —9b) = 72900
9a-9b =36
a-b=4

Sem a, sem b nem lehet nulla, és a > b, kiilonben a két szorzat kozotti kiilonbség nem 72 900 lenne,
hanem -72 900. Foglaljuk tablazatba a lehet6ségeket!

a 5 6 7
b 1 2
az elso szorzo 51 62 73 84 95
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A feladatnak tehdt 5 megoldasa van:
51-2025-15-2025=72900
62 -2025-26-2025=72900
73-2025-37-2025=72900
84 2025 -48-2025=72900
952025 -59-2025=72900

I1-89-4. feladat:

Szerkesztlink egy G cstcsu 100°-0s szoget, és a szogszarain folvessziik a H és az F pontot. A korilirt
kor O kozéppontja rajta van a HG szakasz és a GF szakasz felezomerdlegesén is. Megszerkesztjiik az
O kozéppontu k kort, amely 4thalad a H, a G és az F ponton. A keresett E pont is illeszkedik a k korre,
ugyanakkor rajta van a [GHY| = 95° szog HY szgszaran is.
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A szerkesztés 1épései:
1. FG; |FG| =8 cm

FGX/; |FGX /| = 100°
H; H € GX—; |HG| =3 cm
K; K € FG—; |FK| = |KG| =4 cm
ts K e tst, 1 FG
L; L € HG; |[HL| = |LG| = 1,5 cm
ts Le tst, 1 HG

0;0 e £t

9. k; k(05 |OG| = |OH| = |OF))
10. GHYZ; | GHYZ| =95°
11. EEe HY Nk
12. DFGH négyszog

PN U P

I1-89-5. feladat:
Jeloljiikk a haromszog oldalait a, b, c-vell! Aza + b+ ¢ =15 és ¢ = a - b dsszetiiggésekbdl kovetkezik, hogy

a+b+ab=15
ab+a+b=15
alb+1)+b=15

Adjunk hozza az egyenlet mindkét oldalahoz 1-et!

alb+1)+b+1=16
alb+1)+(b+1)=16
(b+1)a+1)=16

A 16-ot haromféleképp irhatjuk fel két természetes szam szorzataként: 1 - 16,2 - 8 vagy 4 - 4.

Az 1-16 nem ad megoldast, hiszen ebben az esetben az egyik szam értéke 0, a masiké 15 lenne.

A harmadik eset sem ad megoldast, hiszen ebben az esetben a = 3 cm, b = 3 cm és ¢ = 9 cm lenne, de
ezekre az értékekre nem teljesiil a hdromszog-egyenldtlenség.
Hab+1=2¢ésa+1=38,akkorb=1cm,a=7cmésc=7cm. A feladat egyetlen megoldasa tehat: 1 cm,
7 cm, 7 cm.



