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AZ 1. FORDULO MEGOLDASAL

V-VI. OSZTALY
I-5-1.

Kapu Tibor, a mdsodik magyar iirhajos, 2025. 6. 25-én indult titnak a Nemzetkozi Urdllomdsra. Ha a ddtumban a
hénap és a nap sorszamat osszeadjuk, akkor dsszegként 31-et kapunk. Hany ilyen tulajdonsdggal rendelkezd nap van
2025-ben?

Megoldas:

A lehetdségek felirdsakor figyelembe kell venni, hogy a februar kivételével, minden hénap 30 vagy 31 napos. A
2025-és év nem szok6év, a februar 28 napos volt, igy ehhez a honaphoz nem taldlunk megoldast. A kovetkezd
napok felelnek meg a feladat feltételeinek (az évszam elhagyasa utdn):

1.30,3.28.,4.27.,5.26.,,6.25,7.24.,8.23,9.22,10. 21,, 11. 20, 12. 19.
Tehat 11 adott tulajdonsaggal rendelkezé nap van 2025-ben.

I-5-2.

Allitsad elé a 29-et a megadott szdmjegyek egyszeri felhaszndldsdval, miiveleti- és zdrdjelek segitségével! (Mindegyik
szamjegyet fel kell haszndlni, a szdmjegyek sorrendje nem kotott, a szamjegyekbdl nem lehet tobbjegyii szamokat
kialakitani, mindegyik esetre elegendd egyetlen megolddst megadnod.)

a)1,258 b)1,267 1,457
d2,6389 e)3,458 f)3,4,89
Megoldas:
Mindegyik szamnégyesre példaként mutatunk 1-1 helyes megoldast. Természetesen mas helyes megoldas is létezik.
a)8-2+1)+5=29
b)(7-2)-6-1=29
)(7-1)-4+5=29
d)2-6+8+9=29
e)(8-3)-5+4=29
£)3.9+8:4=29

I-56-3.

Egy kalapban 50 papirdarab van, amelyre egyenként rdirtuk a szdmokat 1-tol 50-ig. Legkevesebb hdny papirdarabot
kell Vilmdnak a kalapbdl taldlomra kihiiznia, hogy biztosan legyen koztiik

a) paros szdm,
b) 10-t6l nagyobb szdm,
c) olyan szdm, ami az 5 tobbszirose,
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d) 17-tel nem oszthatd szdam,
e) olyan szam, ami nem tartalmaz hdrmast,
f) olyan két szam, amiknek az dsszegiik nagyobb, mint 502

Megoldas:

a) A papirdarabokon szerepld szamok koziil 25 pératlan, ezért a 26. hlizadsra mar biztosan paros szamot htiznank.

b) A szamok kozott 10 olyan van, ami 10-t6] nem nagyobb, ezért a 11. hizdsra mar biztosan 10-t6l nagyobb sza-
mot huznank.

¢) Az 50 szam koziil 10 olyan van, ami az 6tnek tobbszorose. Ebbol kovetkezik, hogy 40 szam nem oszthaté 5-tel,
igy a 41. huzésra mar biztosan az 5 egyik tobbszorosét huznank.

d) A 17-nek 2 tobbszordse van a szamok kozott: 17, 34. Ebbél kovetkezik, hogy a 3. htizasra mar biztosan 17-tel
nem oszthatd szamot hiznank.

e) Keressiik meg, hany szam tartalmaz harmast: 3, 13, 23, 30, 31, 32, 33, 34, 35, 36, 37, 38, 39, 43. Ez tehat 14 szam,
igy a 15. huzdsra mar biztosan olyan szamot huznank, ami nem tartalmaz harmast.

f) Vizsgaljuk meg a legszerencsétlenebb esetet. Ez akkor kovetkezne be, ha el6szor kihtiznank az elsé 25 szamot,
hiszen nem volna kozottiik kett6 olyan, amiknek az 6sszege 50-nél nagyobb lenne. Ezutan viszont barmelyik,
kalapban maradt szamot kihuzzuk, akkor a mar kihtzottak kozott biztosan volna olyan, amivel parba allitva, az
Osszegiik nagyobb lenne, mint 50. Tehat 26 hdzasra lenne sziikség.

I-6-4.

Hangya Manci egy 6 cm oldalii, szabdlyos hdromszog alakii palydn késziilt a hangyaolimpidra. Az edzbje megtudta,
hogy az olimpidn ugyanilyen keriiletti, téglalap alakd péalyan futnak majd a versenyz6k. Milyen méretei lehetnek az
olimpiai palyanak, ha az oldalai egész centiméter hossztiak? Keresd meg az dsszes lehetdséget!

Megoldas:

A szabalyos haromszog keriilete 3 - 6 cm = 18 cm. Ugyanennyi a téglalap keriilete is, igy a két szomszédos oldal
osszege 9 cm. Ez az 1 x 8 cm-es, 2 X 7 cm-es, 3 X 6 cm-es és a 4 x 5 cm-es téglalapoknal igaz. Ennek a feladatnak
tehat négy megoldasa van.

I-6-5.

Egy fagyizoban 5-féle fagyi kaphato: epres, citromos, vanilids, csokis és dfonyds. Kati egy hdromgombdcos fagyit sze-
retne venni, amiben mindhdrom gomboc ize kiilonbozik. Mivel a csokis fagyi a kedvence, ezért azt mindenképpen
kérni akar. Hanyféleképpen kérhet Kati fagylaltot a fagyizoban, ha a kiilonbozé izii fagylaltok sorrendjére is tekintet-
tel volna? Sorold fel a lehetdségeket!

Megoldas:

Ha a csokis fagyit kéri elséként, akkor 4 . 3 = 12 lehetdség van a masik két gomboc 6sszedllitasara. Ugyanez ér-
vényes akkor is, ha a csokis volna a masodiknak, illetve a harmadiknak kért fagyi. Ez tehat 6sszesen 3 - 12 = 36
lehet6séget jelent.

A lehetdségek:
cs—e—c, CS—e—V, cS—e—a, cs—C—e, CS—C—V, CS—C—4a, CS—V—e€, CS—V—C, CS—V—4a, CS—a—e, cS—a—C, cS—a—Vv
e—CS—C, e—CS—V, e—CS—d, C—CS—€, C—CS—V, C—CS—d, V—CS—€, V—CS—C, V—CS—d, 4—CS—€, 4—CS—C, a—CS—V

c—e—cs, c—v—Cs, c—a—cs, e—C—CS, e-~v—CS, e—a—CS, V—e—CS, V—C—CS, V—a—cS, a—e—Cs, a—C—CS, a—v—CS
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VII-VIII-IX. OSZTALY
I-7-1.

Hiny olyan négyjegyii természetes szam létezik, ami a 2025-hoz hasonléan pontosan két kettest és egy nulldt tartalmaz?
Megoldas:
A két kettest és a nullat haromféleképpen tudjuk egymas mellé irni: 022, 202, 220.
Rajtuk kiviil a keresett négyjegyti szamok a nyolc tovabbi szamjegy (1, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9) valamelyikét tartalmazzdk,
ami négy kiilonb6z6 helyen dllhat a négyjegyti szamban.
e Haaz ezresek helyén szerepel az emlitett szamjegyek koziil valamelyik, akkor 8 . 3 = 24 szam képezhetd.
e Ha a szazasok helyén szerepel a szamjegy, akkor mar csak 8 . 2 = 16 szam felel meg a feltételeknek, hiszen

nullaval nem kezdddhet a szam. Ugyanez a helyzet akkor is, amikor a szamjegy a tizesek, ill. az egyesek
helyén szerepel. Ez tjabb 3. 16 = 48 megoldast jelent.

Osszesen 24 + 48 = 72 olyan négyjegy(i szam létezik, ami megfelel a feltételeknek.

I-7-2.

Adott az ABC hdromszog. A hdromszog egyik belsé szogének nagysdga fele akkora, mint a hdromszog mdsik két belsé
szogének Osszege. Igaz még az is, hogy az egyik belsé szog nagysdga fele akkora, mint egy mdsik belsé sz0g nagysdga.
Mekkordk az ABC hdromszog belsé szogei?

Megoldas:
A haromszog bels6 szogeinek dsszege 180°. Jeloljiik -val azt a szoget, amely fele akkora, mint a masik két szog

Osszege! Ekkor igaz, hogy a + 2.a = 180°, amibél a = 60", a masik két szog sszege pedig 120°. Mindezek figye-
lembevételével kapjuk a feladat két megoldasat:

a p y

60° 30° 90°

60’ 40 80°

I-7-3.

A VII osztilyban az egyik sziinet alatt betort egy ablak. A tanteremben csak 4 fiti - Andrds, Laci, Karcsi és Tamds -
tartozkodott, egyikiik volt az elkovetd. Az osztdlyfonik a tettest kereste. Mindenkitdl megkérdezte, hogy ki torte be az
ablakot. A kivetkezd valaszokat kapta:

Andrds: Laci volt.

Laci: Tamas tette.

Karcsi: Nem én voltam.

Tamds: Laci hazudik, ha azt mondja, hogy én tettem.

Ki volt a tettes, ha a 4 fiti koziil pontosan egy mond igazat?
Megoldas:

Tételezziik fel, hogy Andrés igazat mond, a tobbiek pedig hazudnak. Viszont igy Karcsi allitasa hazugsag, ezesetben
viszont ketten lennének a tettesek, ami nem lehetséges.

Tételezziik fel, hogy Laci mond igazat, tehat Tamds a tettes. Az el6z6 esethez hasonléan Karcsi allitdsa miatt most
is ellentmondashoz jutunk.

Ha Karcsi 4llitasa igaz, akkor Gjra Tamds allitdsanal keriiliink ellentmondasba, mert ketten nem mondhattak igazat.
Mindezek utan csak Tamas lehet az, aki igazat mondott. Mivel a tobbiek hazudtak, igy Karcsi a tettes.
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I-8-4.

Egy dobozban 468 db golyé van, mind egyszinii piros, zold vagy sdrga. Ha a dobozba betennénk még 13 sdrga és 35
piros golyét, és kivennénk 24 zold golyét, akkor a dobozban 1évé piros, zold és sdrga golydk szamdnak ardnya 4:3:5
lenne. Hdny piros, zold, illetve sdrga golyé van a dobozban?

Megoldas:

Ha az emlitett berakdsokat és kivételeket elvégeznénk, akkor a dobozban sszesen 468 + 13 + 35 — 24 = 492 golyd
lenne.

Ezek kozott a piros, zold és sarga golyok szamanak aranya 4:3:5, azaz 4/12-e piros, 3/12-e zold, és 5/12-e sarga.
Tehat ekkor 164 piros, 123 z6ld és 205 sarga golyo lenne a dobozban.

Igy eredetileg 164 — 35 = 129 piros, 123 + 24 = 147 z5ld, és 205 - 13 = 192 sérga goly6 van a dobozban.

I-89-5.

Az ABC egyenlt szdrii derékszogii haromszogben a derékszog a C csticsndl van. B
Berajzoltuk a hdromszogbe a C csticsbol kiindulé magassdgvonalat és a B csticsbdl
kiinduld belsé szogfelezbt. A magassdgvonal talppontja legyen K, a szogfelezd és a
CA oldal metszéspontja L. Jeloljiik a két egyenes metszéspontjdt M-mel. Bizonyitsd
be, hogy a CLM hdromszog egyenld szdrii! K

Megoldas: M

Mivel az ABC haromszog egyenlé szaru, ezért a CK magassag felezi a C csticsnal
1év6 derékszoget, igy az MCL sz6g 45°-0s. c L A
A BCL haromszogben a CBL szog a szogfelezé miatt 22,5°-0s, igy a CLB szog \

nagysaga 67,5°.

A CLM héromszdgben a CLM szbgre igaz: |CLM szog| = 180° - (45° + 67,5°) = 67,5°.

Mivel a CLM haromszdgnek van két 67,5°-o0s belsd szoge, igy ez a haromszog egyenlészaru.

I-89-6.

Ot egymdst kivetd természetes szdm Gsszege 1ab2c alakil természetes szdm, amiben a kiilonbozé betiik azonos szdm-
jegyeket is jelenthetnek. Melyik az az 5 természetes szdm, amit ha Osszeadunk, akkor a lehetd legnagyobb ilyen szd-
mot kapjuk?

Megoldas:

a) Legyen az 5 egymast kovetd természetes szam koziil a kozépsé x. Ekkor az 5 szam:

x-2),x-1),x (x+1), (x+2). L

Ezek 6sszege (x —2) + (x - 1) + x + (x + 1) + (x + 2) = 5%, tehat az 6t tobbszorose. Az lab2c alaku szamok koziil
az 5 legnagyobb lehetséges tobbszorose a 19925.

Ekkor a fenti jeloléssel 5x = 19925, azaz x = 3985.

Tehat a keresett 5 szam, amelyek 6sszegeként a 19925-6t kapjuk: 3983, 3984, 3985, 3986, 3987.
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I-9-7.

A 3, -6, -2, %, ... raciondlis szamokbdl dll6 sorozatban a harmadik tag a mdsodik és az elsé hanyadosa, a negyedik
a harmadik és a masodik hdnyadosa, és igy tovabb.

a) Sorold fel a sorozat elsé tiz tagjdt!

b) Hatdrozd meg a sorozat 2025. tagjat!

c) Szamitsd ki az elsé 2025 tag szorzatdt!

Megoldas:

a) A sorozat 5. ta 'al'(— )——l A 6. tagja _l-l__l A7 ta ‘a_l- _l =3
. tagj 3 g Ao gj 53 5 AT gj 57

|
A 8. tagja 3:[—%) =—6.A9.tagja —6:3=-2. A 10. tagja —2:(—6) =3
b} Eszrevehetd, hogy a sorozatban a 7. tag megegyezik az elsével, és utdna az elsé 6 tag ismétlodik.
Mivel 2025 = 337 . 6 + 3, ezért a 2025. tag megegyezik a harmadik taggal, azaz -2.

) Az elsé hat tag szorzata: 3- (—6) . (—2) % [—éj . [—%) =1, azaz az els6 2022 tag szorzata is 1, igy az els6

2025 tag szorzata megegyezik az elsé harom tag szorzataval: 3. (-6) . (-2) = 36.



